LYCEE PILOTE DE SOUSSE

Devoir de contréle N°3 CLASSE :-3 Math

MATHEMATIQUES

LE 27704 /2019  DUREE : 2 heure

‘Exercice 1 (7 points)

Soit U la suite définie sur N par : U,=1etU, =[U +Ui] (neN)
1/a- Moatrer par récurrence que pour toutndeN, U, >0,
b- Montrer.que la suite U est crmssante

2 a- Montrer que pourtout ndeN | -U22>4,

n+1

b- En déduire que pour tout n de N o Ui 2vn . Déterminer alors lim i/
3/ On pose pour tout ndeN, V, = U, " U

\ a- IMontrcr que pour tout n de N , V, £4 +—1-

n
h— Detemuner hm V

=—p+0

4/ Soitne Netn>2  on pose's_ =f vV, -

“aMontrer que pourtoutndeN" | 2(«/;—\,‘n—1) 2Ly
s n

" b- En déduire que pour tout entiern>2 , 0< S, -4(n -I)S 2+4/n-1
; 5 2
£ }i’,‘ Déterminer alors lim -2» :

n—+x n

Exercice 2 (6 points )

Les questions I etTI sont mdependantes

1-1/ Soit n un entler naturel .On considére les entiers A=5n+3 et B=4n+ 1.
_ a- Montrer que tout diviseur commun de A et B est un diviseur de 7.
'\_b-‘Montrer que” AAB=(n+2)A7.

c-En déduir_e suivant les valeursden: AAB.

2/ x ct y €tant deux entiers naturclb on considere |' équation (E) 4x—Sy=1.
a- Montrer que : 4x—Sy=7 < 4 (x-3)=5 (v-1).
h-' Déterminer l'ensemble des solutions de (E).

3/ Déterminer les couples d'entiers naturels ( a ,b) venﬂant
{4a 5b=21 :

ab=3(avb)

I1- a et n étant deux entiers naturels non nuls tels que :n>2 , on considére I' équation ( F ): a2 +9 = 5®
{1/ Montrer que : pour tout nde N, 25" -1 est divisible par 3.
/

{

© 2 /a- Montrer que si a est une solution de (F) aiors a n’est pas un multiple de 3.
b- Soit a une solution de (F) Montrer que a’+4 n’est pas divisible par 3.
En déduire gue si n est impair alors (F) n’a pas de solutions .

\ 3/Montrer que si n est pair alors il existe un seul couple (2 , n) que I’on déterminera qui vérifie (F )

\_
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